Matrici elementari di GGauss

E € R™*"™ ¢ elementare di Gauss se 3k tale che
E:]fyefc vy == =0.

vel, ¢ la matrice con v nella k-esima colonna.

Proprieta

e F ¢ triangolare inferiore invertibile;

e E~1 & ancora elementare di Gauss, e vale
-1
E7' =1+ vej,
infatti:

(I —vey,)(I + vey,) = I + vej, — vej, — v(ejv)e), = I

e y = Ex si calcola in O(n — k) flops (in generale O(n?)), perché

{a:i 1<i<k
Yi = ;

x; — vizr  altrimenti’
e Vz € R"™ con zj, # 0 JE elementare di Gauss tale che
Ex = (z1,...,7%,0,...,0)%

E =1 — ve!, con v; = £, Usiamo questa proprieta nella riduzione gaus-
. k ‘/Ek
siana.

date E, = I —wve},, E; = I — we] con | > k, allora
EvE; = I — ve}, — we) +v(elw)e; = I — vej, — we;.

Quindi calcolare il prodotto in ordine ha costo lineare.



