Scambi righe nel metodo di Gauss

Data una matrice A invertibile ma con a,(;z_l) = 0 per qualche k, non si puo

applicare direttamente il metodo di Gauss e occorre scambiare delle righe.
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Visto che A & invertibile, Ji . al(.l) = 0 (ogni colonna ha almeno un termine non
nullo), quindi possiamo costruire una matrice permutazione P che scambia la
prima righa con la i-esima:

AW = EO (P A0y = BO)(ppO).

Occorre verificare che A (2 :n,2 : n) ¢ ancora invertibile per poter ripetere il
procedimento anche ai passi successivi:

det A = det EM det Py det A©)
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det AM = az(-g) det Agzﬂm
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det AgZT)L,2:7L = (0) 7& 0

Otteniamo quindi:
A=Y = gtr-Dp . gL p A

Tuttavia ip generale EM=Vp _,...EMP non & triangolare inferiore. Vale
PE®) = E® P se | > k, infatti:

PEY = Py(I —mWe}) = (Py — Pom ) e}) = (I - ve}) P,

v

perché vet Pyt = mMet | visto che Py ' moltiplicato a destra scambia la colonna
2 con una > 2. Allora possiamo scrivere:
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U L1 P

A=P'LU



