Condizione sufficiente per la convergenza di
metodi iterativi

Il metodo

@ e R®

LD — py®) 4
¢ convergente se esiste una norma matriciale indotta ||-|| tale che ||P| < 1.
Dimostrazione

Definiamo Uerrore e®) = z(F) — x*. Allora:

et — (Pe® 4 ¢) — (P* + q) = P(z™®) — )
= PelP) = p(Pet—1) = ... = phtic(®)

Mostriamo che:

1P| <1 = lim[le®] "1 2™ i e = 0.
Dal momento che
0 < eI = | PEHO | < [ PH[e ) < [P (e,
——

—0

per il teorema dei carabinieri ||e*)|| — 0 (indipendentemente da z(%)) e il metodo
¢ convergente.
Con condizione sufficiente e necessaria

Per il teorema di Hirsh p(P) < || P||, quindi p(P) < 1, che & vero se e solo se il
metodo converge.



