Relazione kernel
Data una funzione f : A — B, la relazione kernel di f & definita come
Ker(f) = {(z,y) € Ax A| f(x) = f(y)}.
Vale che:
L Ker(f) = f; f";

2. Ker(f) ¢ una relazione di equivalenza.

Dimostrazione
1.
(x,y) € f;f? < FbeB.(x,b)e fA(by) € f definizione di ;
<= dbeB.(z,b) € fA(y,b) € f  definizione di P
= f(x)=f(y) f funzione
— (z,y) € Ker(f) definizione di Ker(f)
2. f;for e
riflessiva in quanto per la caratterizzazione delle relazioni totali id4 C
I o7

transitiva perché vale la caratterizzazione delle relazioni transitive:

(F5 fP); (f5 f) = f5 (fP5 f); [P associativita
C fyidp; f°° caratterizzazione univalenza

= fifr unita

simmetrica f; f°P = (f; f°P)°P per distributivita e convoluzione di °P.



