
|A×B|
|A×B| = |A| · |B|

Dimostrazione

Sa = {(a, b) | b ∈ B} per un elemento fissato a ∈ A.

1. |Sa| = |B| per costruzione;

2. a 6= a′ =⇒ Sa ∩ Sa′ = ∅ perché il primo elemento delle coppie differisce
sempre;

3.
⋂

a∈I Sa = ∅ per ogni I ⊆ A tale che |I| ≥ 2 per l’osservazione precedente;

4.
⋃

a∈A Sa = A×B.

|A×B| =

∣∣∣∣∣ ⋃
a∈A

Sa

∣∣∣∣∣ (4)

=
∑
a∈A

|Sa| (inclusione-esclusione, 3)

=
∑
a∈A

|B| (1)

= |A| · |B|


