
Immagine di un’applicazione lineare

L’immagine di f è Im(f) = f(V ) = {f(v) | v ∈ V }.

• Im(f) è sottospazio di W .

• se V = Span(v1, . . . , vn) allora Im(f) = Span(f(v1), . . . , f(vn))

Dimostrazione

• (i) w,w′ ∈ Im(f) =⇒ w+w′ = f(v)+ f(v′) = f(v+ v′) =⇒ w+w′ ∈
f(V )

(ii) w ∈ Im(f) =⇒ w = f(v) =⇒ αw = αf(v) = f(αv) =⇒ αw ∈
f(V )

(iii) 0W = f(0V ) =⇒ 0W ∈ f(V )

•

f(v)
gen.
= f(α1v1 + · · ·+ αnvn)

lin.
= α1f(v1) + · · ·+ αnf(vn)

∈ Span(f(v1), . . . , f(vn))

vale anche al contrario.


