Autovalori e sottospazi

Dato uno spazio vettoriale V', un’applicazione lineare f : V — V e A € R, gli
autovettori di A definiscono un autospazio di V:

W=A{v]| f(v) = w}U{0y}.
V € un sottospazio di V.

e Se A1 # Ay, allora V, NV, = {0y };

e dim(V)) > 1, perché se v & autovettore per A anche av lo é.

Dimostrazione

Se vy e vy sono autovettori di A,

f(’U1 + Uz) = f(?]1) + f(’l)z) = Av + Avg = )\(U1 + 1)2)
flav) = af(v1) = advy = Mawvy),

quindi V) ¢ sottospazio. Inoltre, poiché v non puo essere autovettore di due
autovalori diversi, vale anche la seconda proposizione.



