
Prodotto scalare e matrici simmetriche

Data A ∈ Mn×n(R) simmetrica, per ogni v, c ∈ Rn vale:

⟨Av,w⟩ = ⟨v,Aw⟩.

Dimostrazione

Siano A = (aij)i,j∈{1,...,n} simmetrica, v =

(
b1
...
bn

)
, w =

(
c1
...
cn

)
. Allora:

Av =

a11b1 + · · ·+ a1nbn
...

an1b1 + · · ·+ annbn


e

⟨Av,w⟩ = (a11b1 + · · ·+ a1nbn)c1 + · · ·+ (an1b1 + · · ·+ annbn)cn

=

n∑
i,j=1

aijbjci.

Allo stesso modo si vede che:

⟨v,Aw⟩ =
n∑

i,j=1

aijbicj =

n∑
i,j=1

ajibjci,

ma dal momento che aij = aji i due sono uguali.


