Unione e intersezione di sottospazi

Dato V spazio vettoriale e U, W C V sottospazi, UNW e un sottospazio, mentre
UUW lo & se e solose U CW (o viceversa).

Dimostrazione

intersezione (i) veUNW = veUAveW = awelUAawelW =
aveUNW
(i) vyweUNW = v+weUAv+weW = v+welUnW;
(iii) Oy eUNOy €W = Oy € UNW.
unione siau € U, u ¢ W, we W, w¢ U. UUW contiene u e w ma non u+w

(perché non & contenuto né in U né in W), quindi non ¢ un sottospazio.
Se invece uno e sottoinsieme dell’altro, u +w € U U W.



