Completamento di basi

Se vy,...,v, sono vettori linearmente indipendenti nello spazio vettoriale V' e
vg+1 € V, allora vy, ..., 541 sono linearmente indipendenti se e solo se vy11 ¢
Span(vy, ..., vg).

Si puo quindi trovare una base di V scegliendo v; € V diverso da 0Oy, poi
vy ¢ Span(vy), vs ¢ Span(vy, v2)... finché non si hanno dim(V') vettori.

Dimostrazione

Dimostriamo il contrario: vy,...,vk+1 L.d. <= wvg11 € Span(vy,...,vg). <

gia dimostrato.

= : esistono ay, ..., k41 non tutti nulli tali che ayvy + -+ -+ ap41v5+1 = Oy

Se apy1 = 0 allora ajvy + -+ + agvry = Oy, che puod essere solo se oy =
- = ap = 0 (perché vy,...,v; sono Li.), ma & assurdo perché per ipotesi

V1,...,Vk+1 sono linearmente indipendenti. Segue che ayy1 # 0, quindi vy =
aq (833

v € Span(vy, ..., vk).

/l) —_ e e —
Qk+1 1 A+1



