Tagli e flusso massimo

Un taglio ammissibile per il problema del flusso massimo & un taglio (N, Ny)
tale che s € Ny e t € N;. Definiamo:

archi diretti del taglio AT = {(i,j) € A|i € Ny,j € N;}
archi inversi del taglio A" = {(i,j) € A|i € Ny, j € Ng}
capacita del taglio u(Ny, Ni) =3 (; ;e a+ Uij
flusso sul taglio @(Ny, Ni) = > (; e+ Tij — 2o(ijyea- Tij
Vale che, se x & un flusso ammissibile e v & il suo valore:
o v =x(Ns, NVy)
2(Ng, Ni) < u(Ng, Ny)

Dimostrazione

a) Consideriamo i vincoli di bilancio corrispondenti ai nodi di N;:

> oxk— Y. xg=0 YkeN\{t}

(i,k)EA (k.J)EA
S S
(i.t)eA (t,j)EA

Sommando tra loro le equazioni, si ottiene v = x(Ns, N¢).

b) Utilizzando i vincoli di capacita 0 < x < u, si ottiene

X(NeyNO) = > xij— > xi< Y uj = u(Ns, Ne).
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